SOUTIEN 11

METHODES D’ALGEBRE LINEAIRE.

RESOLUTION DE SYSTEMES.

EXERCICE 1
Résoudre les systémes suivants.

20 +3y+z = 0 ;;;Ly —|—_zz—i——|_tt i 8
1. de+4y+2 = 0. 3. y B .
6r+ Ty 12 — 0 r—y+2z—t = 0
y - 34 y+ 2 = 0
20 +y+ 2 = -5
4. 204+ 13y — 72z = —1.
rT—y—+=z = 1
3r—3y—2z = 0 3r+2y+2z = 1
2. —4dx+4y+3z = 0 . 5. dr—y+3z = —1.
20 — 2y — z =0 20 +5y+2z = 1
Déterminer les réels a, b et ¢ tels que, pour tout z € R\ {1, -3},
51‘2—1—2130—1—22_ a L b . c
(x—1D)(x+3)?2 z-1 x+3 (z+3)%
VALEURS PROPRES, VECTEURS PROPRES.
EXERCICE 2
1 1 0 -3
Montrer que le vecteur | 1 | est propre pour la matrice [ —3 4 —3 |. Quelle est la valeur propre associée ?
-3 0 1
EXERCICE 3
1 0 -3
Soit A= -3 4 —3]. Montrer que 4 est valeur propre de A. Quel est ’espace propre associé ?
-3 0 1
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SOUTIEN II 2

EXERCICE 4

0 -1 1 0
. -1 0 0 1 3 s
Soit A = 1 0 o -1l Montrer que A° —4A = 0. En déduire le spectre de A.
0 1 -1 0

SOUS-ESPACES VECTORIELS ET APPLICATIONS LINEAIRES.

EXERCICE 5
Les sous-ensembles suivants de R? sont-ils des sous-espaces vectoriels ?

1. {(z,y,2) ER® |z +y — 2z =0}.
2. {(z,y,2) eER? |z +y—22=1}.
3. {(z,y,2) e R® | zy — 22 = 0}.

EXERCICE 6 1. Montrer que les applications suivantes sont des endomorphismes.

a.
fr R — R?
(r,y,2) — (r+2y+3z,24+y+z,x—y+2) "

g: Ma(R) — Ms(R)
M — M +2tM

2. Ecrire la matrice de f et de g dans les bases canoniques de R? et Mz (R) respectivement. Choisir deux
autres bases quelconque de R3 et My(R) et réécrire les matrices de f et g dans ces autres bases.
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